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. Definujte uzavér podmnoziny topologického prostoru a pomoci vlastnosti uzavie-
nych mnozin zdivodnéte jeho existenci. Napiste definici topologického prostoru
pomoci vlastnosti uzavéru, definujte pomoci uzavéru uzaviené mnoziny a ukazte,
ze takto definované uzaviené mnoziny splnuji pozadavky kladené v definici topo-
logického prostoru pomoci uzavienych mnozin.

. Definujte pojem konvergentni posloupnosti bodii topologického prostoru. Dokazte,
ze v Hausdorffovych prostorech je limita posloupnosti urc¢ena jednoznacné, ale ze
T-prostory tuto vlastnost obecné nemaji. Necht X je spocetny diskrétni prostor
aY = X U{w} je jeho jednobodova kompaktifikace. Urcete, které posloupnosti
bodt prostoru Y konverguji k w, a svoje tvrzeni zdivodnéte.

. Necht X je Hausdorfftiv prostor a f: X — Y je zobrazeni do topologického pro-
storu Y, které je spojité na X\ {z} pro vSechny body = € X. Dokaite, Ze zobrazeni
f je spojité. Déle ukazte, ze f nemusi byt spojité, pokud prostor X neni Hausdor-
ftav.

. Necht X je né&jaky podprostor uzavieného disku B = { z € C | |z| < 1} takovy, ze
mnozina B\ X je neprazdné a konecna. Urcete, zda je X diskrétni, metrizovatelny,
uniformizovatelny, kompaktni, lokadlné kompaktni, souvisly, kiivkoveé souvisly, jed-
noduse souvisly, lokalné souvisly, totalné nesouvisly, Stonetv, 0-dimenzionalni,
stazitelny a separabilni. Svoje tvrzeni zdtivodnéte. Pokud pro nékterou vlastnost
mohou nastat obé& varianty, uvedte pro kazdou z nich piiklad takového X.

(a) Dejte pfiklad kompaktniho prostoru X a jeho dvou souvislych podprostori
A a B takovych, ze podprostor A N B je nekonec¢ny a totalné nesouvisly.

(b) Dejte piiklad lokalné souvislého Hausdorffova topologického prostoru, ktery
neni lokélné kompaktni.

Zdtvodnéte, ze vami uvedené prostory skutecné spliuji pozadované podminky.



