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. Definujte tplné regularni a normalni prostory a formulujte vétu o vztahu mezi té-
mito axiomy oddélitelnosti. Dokazte, ze kazdy metricky prostor je iplné regulérni.
Déle formulujte vétu o vztahu mezi metrickymi a plné regularnimi 73-prostory a
popiste konstrukci pouzitou k ditkazu této véty.

. Bud A podmnozina topologického prostoru X. Definujte topologii podprostoru A
a podilu X/A. Dokazte, ze tyto definice jsou korektni. Definujte retrakt topolo-
gického prostoru a dejte priklad neprazdného podprostoru uzavieného intervalu
I C R, ktery neni retraktem I, a piiklad retraktu I, ktery neni s I homeomorfni.
Zdtvodnéte, ze vami uvedené prostory skutec¢né spliuji pozadované podminky.

. Dokazte, ze jsou-li A a B kompaktni podprostory Hausdorffova prostoru X, tak
podprostor AN B je rovnéz kompaktni. Ukazte, ze bez predpokladu, ze prostor X
je Hausdorffiv, toto tvrzeni neplati.

. Necht X je néjaky neprazdny otevieny podprostor prostoru 2% se sou¢inovou topo-
logii, kde 2 znaci dvoubodovy diskrétni prostor. Urcete, zda je X diskrétni, metri-
zovatelny, uniformizovatelny, 75, T3, 751, kompaktni, lokdlné kompaktni, souvisly,
lokalné souvisly, totalné nesouvisly a Stonetv. Svoje tvrzeni zdivodnéte. Pokud

pro nékterou vlastnost mohou nastat obé& varianty, uvedte pro kazdou z nich pii-
klad takového X.

(a) Dejte priklad topologického prostoru, ktery neni souvisly ani lokalné souvisly,
ale kazdy jeho bod ma kfivkové souvislé okoli.

(b) Dejte priklad topologickych prostorti X a Y, jejich souvislych podprostort
A C X a B CY aspojitého zobrazeni f: A — B takovych, ze f nejde rozsifit
na spojité zobrazeni X do B, ale libovolné spojité zobrazeni g: A — B jde
rozsitit na spojité zobrazeni X do Y.

Zdtvodnéte, ze vami uvedené prostory skutec¢né splnuji pozadované podminky.



