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. Napiste definici topologického prostoru pomoci vlastnosti okoli, definujte pomoci
okoli oteviené mnoziny a ukazte, ze takto definované oteviené mnoziny spliuji
pozadavky kladené v definici topologického prostoru pomoci otevienych mnozin.

. Definujte Hausdorffiv prostor. Necht f,¢g: X — Y jsou spojita zobrazeni topolo-
gickych prostori, kde Y je Hausdorfftiv, a necht A je néjakd podmnozina X, na
které se f a g shoduji. Dokazte, Ze potom se f a g shoduji rovnéz na uzavéru A
v X. Ukazte, ze pokud prostor Y neni Hausdorffiv, toto tvrzeni platit nemusi.

. Dokazte, ze v lokalné souvislém a lokalné kompaktnim prostoru méa kazdy bod
souvislé kompaktni okoli.

. Nechf n > 2 je pfirozené ¢islo a necht X je néjaky retrakt uzavieného disku
{x € R" | |z| <1}. Urcete, zda je X diskrétni, metrizovatelny, uniformizova-
telny, kompaktni, lokalné kompaktni, souvisly, kiivkové souvisly, totalné nesou-
visly, O-dimenzionalni, Stonetv, stazitelny a jednoduse souvisly. Svoje tvrzeni zdi-
vodnéte. Pokud pro nékterou vlastnost mohou nastat obé varianty, uvedte pro
kazdou z nich priklad takového X.

(a) Dejte piiklad topologického prostoru, ktery neni kompaktni ani diskrétni, a
pritom je lokalné kompaktni a totalné nesouvisly.

(b) Dejte ptiklad stazitelného topologického prostoru takového, ze fundamentalni
grupa jeho jednobodové kompaktifikace je volna nad dvéma generatory.

Zdtvodnéte, ze vami uvedené prostory skutec¢né splnuji pozadované podminky.



