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. Definujte komponenty souvislosti a kfivkové souvislosti. Dokazte, Zze komponenty
krivkové souvislosti vzdy tvori rozklad prostoru. Déle dokazte, ze kazda souvisla
komponenta je uzaviena.

. Uvedte dvé ekvivalentni definice normélnich prostort. Zformulujte Tietzeho vétu
a ukazte pomoci této véty, ze kazdy uzavieny diskrétni podprostor separabilniho
normalniho prostoru ma mohutnost mensi nez kontinuum.

. Necht I je libovolnd mnozina a X; pro ¢ € I jsou topologické prostory. Necht déale

a = (a;)ier a ax = (ag;)ier pro vSechna piirozend ¢isla k jsou prvky soucinu [] X;.

iel
Dokazte, ze potom a je limitou posloupnosti a; pro k — oo pravé tehdy, kdyz pro
vSechna i € I je a; limitou posloupnosti ag; pro kK — oo.

. Bud X libovoln4 alesporni dvouprvkova mnozina. Urcete, které z nasledujicich vlast-
nosti ma prostor (X, 7), kde

T={ACX|A=0nebo X\ A je nejvyse spocetna } :

Ty, Th, Ty, 15, T} 1 Ty, metrizovatelnost, kompaktnost, souvislost, lokalni souvis-
lost, totalni nesouvislost. Svoje rozhodnuti zdivodnéte.

(a) Dejte priklad Stoneova prostoru, ktery ma vétsi mohutnost nez R.

(b) Dejte piiklad podprostoru sféry S2, ktery neni jejim retraktem.

Zdtvodnéte, ze vami uvedené prostory skutec¢né splnuji pozadované podminky.



