Topologie — jaro 2008 — 1. termin

. Definujte regularni a tplné regularni prostory, a dokazte, ze kazdy tplné regularni
prostor je regularni. Formulujte vétu o vlozeni tplné reguldrniho 7i-prostoru do
souc¢inu metrickych prostori a dejte predpis definujici toto vlozeni.

. Definujte pojmy souvislosti, kfivkové souvislosti a lokalni souvislosti topologického
prostoru. Pro kazdou nepravdivou implikaci mezi témito tfemi vlastnostmi uvedte
priklad prostoru, ktery jeji pravdivost vyvraci.

. Dokazte, ze zobrazeni f: X — Y mezi topologickymi prostory X a Y je spojité
pravé tehdy, kdy# pro kazdou podmnozinu A C Y plati f~!(int A) C int(f~1(A)).
(int A zna¢i vnitfek mnoziny A)

. Bud X libovoln4 alesporni dvouprvkova mnozina. Urcete, které z nasledujicich vlast-
nosti ma prostor (X, 7), kde

7={AC X |A=(nebo X\ A je konecn4 } :

Ty, Th, T, T3, T} 1 Ty, metrizovatelnost, kompaktnost, souvislost, lokalni souvis-
lost, totalni nesouvislost. Svoje rozhodnuti zdtivodnéte.

(a) Dejte piiklad usporddané mnoziny (X, <) takové, ze topologie na X obsa-
hujici pravé mnoziny nahoru uzaviené v < neni kompaktni a ma prave dveé
souvislé komponenty.

(b) Dejte priklad Hausdorffova topologického prostoru, ktery neni lokalné kom-
paktni a ma mohutnost kontinua.

Zdtvodnéte, ze vami uvedené prostory skutec¢né spliuji pozadované podminky.



