Vzajemna poloha afinnich podprostora

Bud (U, +,-) nenulovy vektorovy prostor konecné dimenze n nad
télesem (7', +,-). Budte P a Q dva afinni podprostory vektorového
prostoru (U, +,-). Necht C € P a D € Q jsou dva libovolné zvolené
body a necht V.= Z(P) a W = Z(Q) jsou zaméfeni uvedenych
dvou afinnich podprostori P a Q. Takze pak lze psat P = C +V
a 9=D+W.

V této situaci plati nasledujici tvrzeni:
PNQ=0 pravs tehdy, kdyz D —-C ¢ V +W.

Rozeznavame nasledujici vzajemné polohy uvedenych dvou afin-
nich podprostori P a Q vektorového prostoru (U, +, -) koneéné di-
menze n nad télesem (7', 4+, -):

e Afinni podprostory P a Q jsou totozné: P = Q.
Nastava prave tehdy, kdyz plati PN QO #0 a V =W.

e Jeden z afinnich podprostoria P, Q je podprostorem druhého
z téchto afinnich podprostort: napiiklad P C Q.
To nastava pravé tehdy, kdyz plati PNQ #0 a VC W,

e Afinni podprostory P a Q jsou rtiznobézné: PN Q # (), avSak
PZQaQgP.
Nastava pravé tehdy, kdyz plati PN Q # 0 a pfitom V ¢ W
a W¢ZV.

e Afinni podprostory P a Q jsou rovnobézné, ale zadny z nich
neni podprostorem druhého z nich: P || Q.
Nastava pravé tehdy, kdyz plati P N Q = () a pritom bud
V CW nebo W C V.

e Afinni podprostory P a Q jsou mimobézné: PN Q = () a pii-
tom P }f Q.
Nastava pravé tehdy, kdyz plati PN Q =0 a pfitom V ¢ W
a W¢ZV.



Jsou-li afinni podprostory P = C+V a Q = D+ W vektorového
prostoru (U, +,-) mimobézné, miZeme provést jesté jemnéjsi rozli-
Seni. Rekneme, Ze tyto dva afinni podprostory P a Q jsou ¢asteéné
mimobézné, jestlize ptitom V N'W # {o}. Naproti tomu fekneme,
ze zminéné dva afinni podprostory P a @ jsou Uplné mimobézné,
jestlize navic VN W = {o}.

Jsou-li V a W dva vektorové podprostory nenulového vektoro-
vého prostoru (U, +, -) kone¢né dimenze n nad télesem (7, +, -), pak
pro zjisténi, zda plati naptiklad inkluze W C V|, je uzite¢ny nésle-
dujici ztejmy fakt:

W CV pravé tehdy, kdyz V+W C V.,

K ovérovani téchto a podobnych podminek pak byva vyhodné pouzit
metod ke zjistovani hodnosti matic.



