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3. tnora 2025

1. V oboru R feste rovnici |z — 3| + |z + 2| — |z — 4| =z + 3. (5b)
3 29
2. Urcete defini¢ni obor a pak vyfeste: log 2415 (%) <1 (5b)

3. V 1.A t¥idé je ve tf¥ech fadéch po n lavicich (kde n > 2 je dany pocet),
v kazdé lavici jsou dvé sedadla. Mame do nich posadit 3n zakt a 3n zakyn za
podminky, ze chlapci mohou sedét spolu pouze v prvnich lavicich u tabule.
Urcete, kolik je vSech takovych zasedacich poradki, pri kterych lavice se
dvéma chlapci  a) neni zddna, b) jsou t¥i (tj. vSechny mozné).

3n—3
Pak ukazte, Ze nalezené pocty jsou v pomeéru 64 : < n3 ) (5b)

4. V kartézské soustavé Oxy vypoctete souradnice vrcholi trojihelniku ABC),
znéte-li prusecik V[—1,2] jeho vysek, patu By[l,1] vysky z vrcholu B a
vite-li, ze strana AB lezi na pfimce c: = + Ty — 23 = 0. (5b)

5. V oboru (0, 27) feste rovnici 1+ (1 + cosx) cos2x = cos 3x + 2 cos’z.
(Navod: K pravé strané rovnosti cos 3z = cos(2x + ) uzijte souctovy vzo-
rec a dalsi apravy s uzitim vzorci pro cos2x a sin 2x sméfujte k zavedeni
substituce t = cosz.) (5b)

6. Vné ¢tverce ABCD o stfedu S jsou dany dva rtizné body K a L. Sestrojte
primku p jdouci bodem S, kterd protne hranici ¢tverce v bodech, jez lze
oznacit X a Y tak, aby pfimky KX a LY byly rovnobézné. Zapiste rozbor
ulohy a postup konstrukce hledané primky p. Pak rozhodnéte, kolik mtize
mit tloha feseni a ke kazdému poc¢tu nacrtnéte (staci od ruky) ptiklad takové
situace. Mtze mit uloha nekone¢né mnoho teseni, kdyz ne kazdéa primka p
jdouci bodem S je vyhovujici? (5b)

Postupy teseni objasnéte didakticky vhodnym slovnim komentdrem (4 body bude
hodnocena matematickd spravnost kazdého tesent, 1 bodem odpovidajici komentdr).
Popis konstrukce u prikladu 6 formalizujte do presné posloupnosti kroki (zdkladnich
konstrukci), rysovat teseni sami nemusite. Nejsou povoleny elektronické pomicky
s vyjimkou kalkulacky, ani SS tabulky ani Zddnd jind literatura. Zaddni pisemky
neodnasejte, ponechte uvnitr dvojlistu.

Cas na vypracovani: 3 hodiny
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1. V oboru R feste rovnici 3 - v/25 — 22 + |z + 1| = 14. (5b)
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2. Urcete defini¢ni obor a pak vyfeste nerovnici log 4 (Hlizx > 0.
(5b)

3. Urcete pocet vSech pétimistnych prirozenych ¢isel, ktera jsou délitelna ctyi-
mi a maji ve svém dekadickém zapisu lichy pocet lichych ¢islic. Vysledek
zapiste jednim ¢islem, nikoli jako ¢iselny vyraz. (Névod: rozdélte vyhovujici
¢isla do dvou skupin podle toho, zda maji na misté desitek lichou, nebo
sudou ¢islici.) (5b)

4. V rovnoramenném lichobézniku ABC'D ozna¢me O stied delsi zakladny AB
a 2c délku kratsi zékladny C'D. Predpokladejme, ze kruznice k se stredem O
a polomérem, ktery oznac¢ime r, se dotyka vsSech t¥i stran BC, CD, DA.

4r’c
Dokazte, ze body jejiho dotyku s rameny BC, DA maji vzdalenost SOSRER
r’+c
(Néavod: Uvazte kartézskou soustavu s pocatkem ve stfedu O a body A, B
na ose x; neznamé souradnice [u, v] bodu X € kNBC vypoctéte ze soustavy
dvou rovnic, z nichz jedna vyjadiuje podminku X € k a druhd podminku
— —
OX 1L CX.) (5b)
5. V oboru (0, 27) feSte rovnici cos(z 4+ %) +sin(z 4+ §) —cos2z = 1. (5b)

6. Ve vnitini oblasti kruznice k o stiedu S je dan bod A. Sestrojte koso-
¢tverec ABC'D tak, aby jeho vrcholy B, C, D lezely na kruznici k. Zapiste
rozbor, postup konstrukce a provedte diskusi o poc¢tu FeSeni. (5b)

Postupy teseni objasnéte didakticky vhodnym slovnim komentdarem (4 body bude
hodnocena matematickd spravnost kazdého tesent, 1 bodem odpovidajici komentdr).
Popis konstrukce u prikladu 6 formalizujte do presné posloupnosti kroki (zdkladnich
konstrukci), rysovat teseni sami nemusite. Nejsou povoleny elektronické pomicky
s vyjimkou kalkulacky, ani SS tabulky ani Zddnd jind literatura. Zaddni pisemky
neodnasejte, ponechte uvnitr dvojlistu.

Cas na vypracovani: 3 hodiny



