Postup zjistovani, zda mnoZina R s operacemi + a - je okruh, obor integrity,
téleso.

1. (R,+,-) je okruh ?

a) (R,+) je komutativni grupa ?
«)) operace + je komutativni ?
B) (R,+) je pologrupa ?
~) nalezeni nuly okruhu o (o je neutrélni prvek vzhledem k +)
) k libovolnému prvku a € R nalezeni opa&ného prvku x

b) (R,-) je pologrupa s jednitkou ? a navic zjistit, zda je operace - komu-
tativni

«) operace - je komutativni ? (to se ov&Fuje navic, z divodli pozdg&jsiho
pouZziti)

B) (R,-) je pologrupa ?
) nalezeni jedni¢ky okruhu e (e je neutralni prvek vzhledem k -)

c) plati distributivni zakon(y) ? (pokud je operace - komutativni, ové&fuje
se jenom jeden distributivni zdkon)

2. okruh (R, +,") je oborem integrity ?

a) okruh (R,+,-) je netrivialni 7

b) okruh (R,+,")

c) okruh (R,+,-) nema délitele nuly ?

je komutativni ? (viz vy3e)

3. okruh (R, +,-) je télesem ?

a) okruh (R,+,-) je netrivialni a komutativni ? (viz vy3e)

b) k libovolnému nenulovému prvku a € R nalezeni inverzniho prvku z

Standardni postupy pro nékteré z vy$e uvedenych pFipadi:

l.a.y)

1.a.9)

1.b.y)

3.b)

Nalezeni nuly okruhu o (o0 je neutréln{ prvek vzhledem k operaci +).
Pro libovolné a € R se z rovnice a + 0 = a nebo z rovnice 0 +a = a
spocita o.

Poznamka: Vzhledem k tomu, ze jiz bylo dokazano, ze operace + je ko-
mutativni, sta¢i uvazovat jenom jednu z obou rovnic.

K libovolnému prvku a € R nalezeni opa¢ného prvku z.

Pro libovolné a € R se z rovnice a + x = o0 nebo z rovnice £ +a = o
spocita x.

Pozndmka: Vzhledem ke komutativité operace +, sta¢i (podle véty 1.6.)
uvazovat jenom jednu z obou rovnic.

Nalezeni jednitky e (e je neutralni prvek vzhledem k operaci ).

Pro libovolné a € R se z rovnic a - e = a a e - a = a spocita e.

Je-li operace - komutativni, pak staci uvazovat jenom jednu z obou rovnic
(jinak ne ).

Ovéfeni, ze okruh (R, +,-) nema délitele nuly.
Predpoklddd se, ze a-b = 0 a Ze a # o. Potom se z rovnice a-b = o poc¢itd
b a musi vyjit, ze b = o.

K libovolnému nenulovému prvku a € R nalezeni inverzniho prvku z.

Pro libovolné a € R, a # o se z rovnice a - © = e nebo z rovnice z-a = e
spocita x.

Pozndmka: Vzhledem k tomu, ze jiz bylo dokdzéno, ze (R, -) je pologrupa
s jednickou, staci (podle véty 1.6.) uvazovat jenom jednu z obou rovnic.



