Spojitost funkce

DEFINICE
Necht f je funkce, z € D(f), a pro jakoukoli posloupnost {z,} z D(f) konver-
gujic k  necht lim f(x,) = f(x). Pak ffkdme, Ze f je Spojitavbo® =z a tento
bod se nazyva bodem spojitosti funkce f.
Je-li f spojitd v kazdém bodé mnoziny A, fikdme, ze f je spojita na mnainé A.
Je-li f spojitd v kazdém bodé svého definiéniho oboru, fikdme, Ze f je Spojita.
Je-li f spojitd funkce, je i |f] spojitd funkce.

Identicka funkce f(z) =« na R je spojité.

TVRZENI
Jsou-li funkce f, g spojité v bodé z, jsou i funkee f+g, f-g a v ptipadé g(z) # 0
i funkce f/g spojité v bodé x.
Soucet, soucin a podil spojitych funkci je spojitd funkce. Raciondlni funkce
jsou spojité.

TVRZENI
Je-li funkce g spojitd v bodé z a funkce f v bodé g(x), je funkce f o g spojitd
v bodé z.
Slozenf spojitych funkef je spojitd funkce. Je-li f spojitd funkce, je i | f| spojitd
funkce. .

POMOCNE TVRZENI
Je-li f spojitd na uzavieném omezeném intervalu [a,b] a f(a) < 0 < f(b), pak
existuje ¢ € (a,b) s hodnotou f(c) = 0.
Kazdy polynom lichého stupné ma realny koten.

TVRZENI
Spojita funkce zobrazuje interval na bod nebo na interval.

Je-li n € N liché, existuje jednoznacna n-t4 odmocnina z kazdého realného cisla,
je-li n € N sudé, existuje jednoznacna n-t4 odmocnina z kazdého nezaporného
redlného ¢isla.

Céstecné obracené tvrzeni: Je-li monoténni funkce f definovana na intervalu
J a zobrazuje podintervaly J na bod nebo intervaly, je spojita.
TVRZENI

Spojita funkce zobrazuje uzavieny omezeny interval na bod nebo na uzavieny
omezeny interval.

DUSLEDEK

Spojita funkce dosahuje na uzavieném omezeném intervalu J své nejvétsi a
nejmensi hodnoty, tj., existuji body ¢,d € J takové, ze

fe) =sup (), f(d) = inf f(x).
zEJ re



TVRZENI
Spojita a prosta funkce na intervalu je ryze monoténni a jeji inverzni funkce je
Spojita.
Mocnina f(z) = ", kde r je nenulové raciondlni ¢islo, je spojitd a ryze
monotonni.
TVRZENI

Spojita funkce na intervalu J, kterda zobrazuje oteviené podintervaly J na
oteviené intervaly, je ryze monotdénni.

Spojitd funkce na intervalu J, kterd zobrazuje oteviené podintervaly J na
oteviené intervaly, je prosta a tedy ryze monoténni.
TVRZENI
Konvexni funkce na otevieném intervalu je spojita.
TVRZENI

Spojita nekonstantni periodickd funkce méa nejmensi periodu.



