Zakladni vlastnosti funkce vice proménnych

Priklad 1. Urcete, které z danych bodovych posloupnosti {@,}32; jsou konvergentni, a
najdéte jejich limitu.

2 3 n
(a) x, = " _T:],s,sin 2n2n_ 1,e_5 , [konvergentni, nll_)H(;lo x, =[2,0,0]]
(b) =, = [4cosn,4sinn, Vn + 1]. [divergentni]

Priklad 2. Urcete (a geometricky znazornéte) maximalni definiéni obory funkei, uréenych
nasledujicimi predpisy

(@) f=+a®—12>—y2 [D(f) C R? : uzavieny kruh z? + 2 < a?
(b)  f=In(y’ -4z +8), D(f) ={(z,y) e R*: y* > 4(z — 2)}]

[
(C) fzarcsinyx , [D(f):{(x,y)ERzzl—\x| §y§1+|x" .T;é(]}]

.1'2— 2
(d) f:\/arctgryzy_j; [D(f):{(.’ﬂ,y)ERz 3.’L'2+y2>2, |y|§|.’1)‘}ﬂ

N{(z,y) e R : 2> +y* < 2, [y| > |a]}]
[D(f) ={(z,y,2) e R :

2+ y?+22 € (2,9}

) f=In(z,v,2), [D(f) je sjednoceni vSech otevienych oktanti 1, 3, 6 a 8]
() fzarcsiniz : [D(f) ={(z,y,2) e R® : 2?2 +y* > 2?}; 2 +y*> — 22 =0
x? + 12

1
In(2?+y?+22-1)

(e) f=+v9—22—y2—a2+

je rovnice kuZelové plochy s vrcholem v poc¢atku]

Priklad 3. Uréete defini¢ni obor zobrazeni

(a) f=[z(l—cosy),1+ay], [D(f) = R?]
(b)  f = [z* —sinz,arcsin /7], [D(f) =(0,1)]
() f= [arcsin (1+e"1Y), 1_27_3/] , [D(f) = 0]
d) f= {1-1—yiz,ln(a:—i—y—z)z,arctg%]. [D(f) ={(z,y,2) € R®:

r4+y#0, x+y—2#0, 2#0, z#0}]

Piiklad 4. VysSetiete rovnice hladin nasledujicich funkci a znazornéte je graficky

(a) f=zxz+y+3z [systém rovnobé&znych rovin z + y + 3z = C]
(b) f=2>+y*+ 27 [systém kulovych ploch se stfedem v pocatku]
() f=a*—y*+2% [1?2 —y? 4+ 22 = C : C = 0 kuZelové plocha, C' > 0 systém
jednodilnych hyperboloidi, C' < 0 systém dvoudilnych hyperboloidi]
2,2
d) f= z ;y , [systém rota¢nich paraboloidii 22 + y% = 2cz, z # 0]
z
(e) f=ua*—14? [systém hyperbol y = +z]
&) f=lz—-1+y—2| [systém kosoctverci]
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