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. Definujte T} 1-prostory a napiste, jaky je jejich vztah k metrizovatelnjm prostortim
a ke kompaktnim Ts-prostortim. Uvedte tvrzeni a konstrukce, které se pti dikazu
téchto vztahti pouzivaji.

. Definujte uniformni prostor a stejnomérné spojité zobrazeni uniformnich prostorii.
Uvedte, za jakych podminek je stejnomérné spojité zobrazeni spojité, a naopak,
spojité zobrazeni stejnomérné spojité. Jedno z téchto tvrzeni dokazte.

. Necht X a Y jsou lokdlné kompaktni prostory. Dokazte, Ze je-li zobrazeni f: X —
Y spojité na vsech kompaktnich podprostorech X, potom je spojité. Ukazte, ze
bez predpokladu lokalni kompaktnosti tvrzeni neplati.

(Napovéda: Uvazte napfiklad prostor spocetnych komplementtt.)

. Uvazme podprostor X = {1/n | n € N} U {0} euklidovského prostoru R a necht
Y je neprazdny otevieny podprostor prostoru XM se soucinovou topologii. Ur-
cete, které z nasledujicich vlastnosti ma prostor Y: Ty, Ty, To, T3, Ty, Ty,
diskrétni, metrizovatelny, uniformizovatelny, kompaktni, lokalné kompaktm;, sou-
visly, ktivkové souvisly, lokalné souvisly, jednoduse souvisly, totalné nesouvisly,
0-dimenzionalni, Stonetv, separabilni, stazitelny. Svoje tvrzeni zdivodnéte. Po-
kud pro nékterou vlastnost mohou nastat obé& varianty, uvedte pro kazdou z nich
priklad takového Y.

(a) Dejte piiklad separabilniho topologického prostoru, z néhoz odebranim jed-
noho bodu vznikne prostor, ktery separabilni neni.

(b) Dejte piiklad topologického prostoru a jeho dvou souvislych kompaktnich
podprostorii takovych, ze jejich prinik je nekonecny a totalné nesouvisly.

Zdtvodnéte, ze vami uvedené prostory skutec¢né splnuji pozadované podminky.



