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. Definujte uniformni prostor a stejnomérné spojité zobrazeni uniformnich prostort.
Definujte topologii indukovanou uniformitou a dokazte, ze kazdé stejnomérné spo-
jité zobrazeni je vzhledem k indukovanym topologiim spojité.

. Uvedte dvé ekvivalentni definice lokalné kompaktniho prostoru. Definujte jedno-
bodovou kompaktifikaci. Ovétte, ze prostor vytvoreny touto konstrukei je skutecné
kompaktni. Napiste, které topologické prostory maji kompaktifikaci, a svoje tvr-
zeni zdivodnéte.

. Urcete, které topologické prostory jsou soucasné lokalné souvislé a totalné nesou-
vislé. Svoje tvrzeni dokazte.

. Uréete, které z nésledujicich vlastnosti méa prostor R® se soucinovou topologii:
Ty, 11, Ty, T3, T3% , kompaktnost, souvislost, krivkova souvislost, lokalni souvis-
lost, totalni nesouvislost. Svoje rozhodnuti zdtivodnéte, pficemz z vét o soucinech
prostort® majicich nékterou z poslednich ¢tyf vlastnosti smite pouzit jen ty, které
dokazete.

(a) Dejte priklad topologického prostoru, ktery je kiivkové souvisly, neni jedno-
duse souvisly a ma retrakt homeomorfni uzavienému intervalu.

(b) Dejte piiklad pfedusporadané mnoziny (X, <) takové, ze topologie na X ob-
sahujici pravé mnoziny nahoru uzaviené v < neni T ani T}.

Zdtvodnéte, ze vami uvedené prostory skutec¢né spliuji pozadované podminky.



