Algebra I - 2007 /8 - opravna zapoctova pisemka

1. Faktorova grupa.

Mnozina G = {a+0bi | a,b € Z} spolu s operaci s¢itani tvoii grupu (G, +). Vime, Ze mnozina
G = {ma +nbi | a,b € Z}, pro m,n € N, je podgrupou této grupy. Necht m, n jsou pevna
a pro strucnost pisme H = G)".

e Ukazte, ze H je dokonce normalni podgrupou.

e Popiste (G, +)/H (vysledek zavisi na m a n).

2. Inverze ve faktorovych okruzich.
Uvazujme polynom f = 23 + 5 € Q[z].
e Dokazte, ze f je ireducibilni nad Q.

e Najdéte inverzi k 22 + 1 + (f) v télese (Q[z]/(f),+,). Tj. najdéte polynom g € Q[z]
takovy, ze (2% + 1) - g = 1 modulo f.

e Provedte zkousku.



