Priklady pro 9. cviceni a tilohu

(1) Vypoctéte tenzorovy sou¢in ruznych matic.

(2) Necht stopa ¢tverové matice je oznacena tr A. Vypoctéte tr A® B pomoci tr A
atrB.

(3) Vypoctéte det A® B pomoci det A a det B. (Navod: pocitejte ve vhodné bazi.)

(4) Necht ¢, : U — U jsou linearni endomorfismy, kterym odpovidaji ten-
zory t,s € TYHU). Pomoci tenzorového sou¢inu a kontrakce popiste tenzor
odpovidajici slozenému zobrazeni ¢ o 1.

(5) Vypoctéte symetrizaci tenzoru:
(a) U + ug + 3U3 € TOI(U),
(b) w1 ® us + u1 ® us,
(c) (u1 ® ug + us @ uy) ® (ug + us).
(6) Rozhodnéte, zda pro symetrizaci S tenzoru plati S(t ® s) = S(t) ® S(s).
(7) Dokazte, ze dim S9(U) = ("Jrgfl) pro dimU = n.
(8) Dokazte, ze S9(U; @ Us) je izomorfni jako vektorovy prostor s

Bswyesw,

(9) Z predchozich dvou tiloh odvodte identitu pro

(n+m+q—1) B
.

(10) Necht na U je dén skalarnf soucin s matici
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Proved'te sniZen{ a zvyseni indext tenzort

(a) (f'+ 1) ® (us +ug) = (f* + f°) @ us,

(b) t; = 09 + 04,

(C) t; = Z'(Sij,
kde d;; = 1 nebo 0 v zdvislosti na tom, zda i = j nebo ¢ # j.



