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1. Uvazujte funkci

(1) Najdéte jeji defini¢ni obor.

(2) Najdéte jednostranné limity funkce f(z) v krajnich bodech de-
finiéniho oboru, pripadné v +oc.

(3) Vypoctéte f'(z).

(4) Urcete intervaly monotonie funkce f.

(5) Najdéte jeji globalni extrémy.

(6) Napiste obor hodnot funkce f.

(7) Nacrtnéte jeji graf.

2. Necht n je libovolné prirozené ¢islo. Najdéte soucet
P4+22+3 4t (n—1)2+n =) i
i=1

vite-li, Ze pro vsechna cisla n je vysledek tvaru
a+bn + cen? 4 dn?,

kde ¢isla a, b, ¢, d nezéaviseji na cisle n. (Navod: Sestavte soustavu
rovnic pro neznamé a, b, ¢, d.)

3. V roviné je dana ¢tvercova sit soustavou piimek o rovnicich xz = n,
y = m, kde n a m probihaji mnozinou vSech celych ¢isel. Necht pro
pevna celd ¢isla p > 0a ¢ > 0 ¢islo C(p, ¢) oznacuje pocet cest, kterymi
se z bodu [0, 0] dostaneme do bodu [p, ¢] tak, Ze jdeme po piimkach
sité vzdy jen nahoru nebo doprava. Necht C'(0,0) = 1.
(1) Cemu se rovna C(3,2)?
(2) Jaky je vztah mezi ¢isly C'(p—1,¢q), C(p,q—1) a C(p, q), pokud
p>lag=>17
(3) Vypoctéte ¢islo C(p, q) pomoci ¢isel p a g. (Navod: Zakdédujte
kazdou cestu pomoci 0 a 1 a pouzijte své znalosti z kombinato-
riky.)
(4) Necht 0 < a < p, 0 < b < ¢ jsou prirozena ¢isla. Kolik cest z
bodu [0,0] do bodu [p,¢| (jdoucich jen nahoru nebo doprava)
prochéazi pfes bod [a, b]?



