M6520 — zkouskova pisemka, skupina A
15. 4. 2003 (60 minut)

. Zformulujte vétu o déleni dvou celych ¢isel se zbytkem. (1b.)

. Kdyz pti spartakiadni skladbé vytvorili cvicenci sedmistupy, zbyvali 3
navic, pri cviceni v kruzich o 11 lidech prebyvali 2 a pti tvorbé pyramid
(na kazdou je potteba 13 lidi), jich 5 jen ptihlizelo. Kolik cvicencii se
vystoupeni zucastnilo, kdyz jich bylo urc¢ité méné nez 10007 (2b.)

. Dokazte nebo vyvratte tvrzeni: ,pro kazdé prvocislo p # 5 plati, Ze
alespoti jedno z éisel p* +4, p?>+6 neni prvodislo.” (1b.)

. Rozhodnéte, pro kterd prirozena ¢isla n je ¢slo 22" — 27 délitelné
sedmi. (2b.)

. Definujte pojem ,prvocislo“ a zformulujte vétu, charakterizujici prvo-
¢isla mezi pfirozenymi ¢isly néjakou dalsi vlastnosti (tj. vétu uvadéjici
nutnou a dostatecnou podminku pro to, aby dané prirozené ¢islo bylo
prvocislem). (1b.)

. Naleznéte koeficienty v Bezoutové rovnosti pro nejvétsiho spole¢ného
délitele cisel 123 a 321. (2b.)



M6520 — zkouskova pisemka, skupina B
15. 4. 2003 (60 minut)

. Zformulujte Fermatovu vétu. (1b.)

. Sest loupeznikii si chtélo rozdélit zlafaky, které méli na stole. Kdyz
je rozdélovali na Sest stejnych hromadek, t¥i zlatdky zbyly. Kdyz je
zkusili rozdélit na pét stejnych hroméadek, jeden zlaték zbyl. Nakonec
se nepoprali, protoze se vratil sedmy loupeznik, ktery z kapsy pridal
tii zlatdky na stil a vSechny zlatdky pak rozdélil na sedm stejnych
hromédek. Kolik zlatdk bylo ptivodné na stole, vite-li, Ze jich nebylo
vice nez 400 a méné nez 100. (2b.)

. Dokazte, 7Ze je-li n > 4 slozené ptirozené ¢islo, pak n | (n — 1)L (1b.)

. Definujte Eulerovu funkci a uvedte, jaké vyjadfeni pro ni jesté znate.
Jako ukazku spoctete jeji hodnotu v ¢isle 735. (2b.)

. Zformulujte vétu o poctu feseni linearni kongruence. (1b.)

. Dokazte tvrzeni: ,Pro kazdé prirozené cislo n plati, ze ¢islo
6n+2
22" 16

je délitelné cislem 37.¢ (2b.)



